
4.3  幂级数（2）

一、相关问题

     1.通过对级数
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的收敛性讨论，你想到了什么？

 解 对幂级数首先要求其收敛半径，收敛域，然后在其收敛域内求其和函数。

分别在
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二、相关知识

1.如何求一个幂级数的收敛半径与收敛域？

2.幂级数有哪些运算性质？

3.和函数有哪些性质？

解 见教材，略。

三、练习题

1.求幂级数
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 的收敛半径与收敛域。

解 因为 
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 ，  所以收敛半径为
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    当
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    当
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 ( 是发散的。 因此，收敛域为
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2.求
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的收敛半径与收敛域。

解 这是“缺项”的幂级数情形。

因为  
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当 
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 时，即 
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，原级数收敛，收敛半径为2，收敛区间为
[image: image17.wmf](2,2)

-

。
3.运用幂级数运算性质求解下列各题

(1) 求级数 
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的和；(2) 求级数  
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  解 (1) 由于


[image: image20.wmf]11

11111111

()()[()()]

23462232

nn

n

S

--

=++++++

L



[image: image21.wmf]11

11

11121

22

1(1)

11

23232

11

22

nn

nn

--

=×+×=-+-

--
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      (2) 因为        
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4.求幂级数 
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解 求得幂级数的收敛域为
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 对上式从0到
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    于是，当
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因为 
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所以， 当
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提示 应用公式 
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5.求级数
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解 令
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其中
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6.求 
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    解 令
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   令 
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[image: image68.wmf]1

1

12

()

(1)

a

Sa

a

-

-

-

=

-

。
四、思考题

1.有哪些常用求和函数方法？

    解 （1）裂项相消法

设
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  （2）错位相减法

设
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 为混合级数， 这类级数的求和问题一般采用错位相减法。

  （3）逐项微分法

适当变形
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逐项求导
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常见函数之幂级数
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  （4）逐项积分法

    设
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 。 亦即和号可以与积分号交换，又在
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  （5）运用特殊级数的和求和法

这种方法的基本思想是: 将待求和的级数用一些已知级数来表示，通过代入已知级数求得待求级数的和。
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