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单调有界数列必有极限.  

注意： 单增数列只需上有界；单减数列只需下有界.  
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二、单调有界准则 

定理3 (单调有界准则—准则II)  

1x2x
3xnxA

1nx
m



单调有界准则应用习例 
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三、Cauchy收敛准则 

定理4  (Cauchy收敛准则) 
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注意: 

（1）Cauchy收敛准则的几何意义: 数列       收敛的充分必要条件

是: 对于任意给定的正数     , 在数轴上一切具有足够大号码的点    

中, 任意两点间的距离小于     .   

 nx

 nx



（2）由于Cauchy收敛准则是判断数列收敛的充分必要条件, 因此, 

它不但可以用来判断数列的收敛性, 而且也可以用来判断数列的发散  
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Cauchy收敛准则应用举例 
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四、两个重要极限 

首先看看在计算机上 

进行的数值计算结果： 
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0.00001 0.9999999999833332209320 

0.000001 0.9999999999998333555240 

0.0000001 1.0000000000000000000000 

0.00000001 1 
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说明:重要极限1的
标准式的特点是 

1)是      型未定式 

2)含三角式 

3)分子的三角函数

的弧度数与分母一
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三、小结： 
   两个重要极限在实践中有很重要的应用，它们的证明应用了夹

逼原理和单调有界准则，证明的方法非常简练，值得借鉴，对两个重

要极限的认识不能仅仅停留在它们的结果上。  

或 

注       代表相同的表达式 


