
4.1 正项级数（2）  4.2交错级数与任意项级数

一、相关问题

1.无穷级数
[image: image75.wmf]有什么特点？怎样讨论其收敛性？

解 是交错级数，需有特殊的判别法: Leibniz审敛法讨论其敛散性。
2.无穷级数
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 有什么特点？怎样讨论其收敛性？

解 是任意项级数，可分析其条件收敛性、绝对收敛性。
2、 相关内容

1.如何用比值审敛法、根值审敛法和极限审敛法判定级数的收敛性？
2.Leibniz定理使用时需要满足哪两个条件？

3.条件收敛与绝对收敛的区别和联系。

4.如何判断任意项级数是否收敛，是否绝对收敛？

解 见教材，略。

3、 练习题

   1.运用Leibniz判别法考察级数
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的敛散性。

   解 
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 显然
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，所以由Leibniz判别法知级数收敛。
   2.判别级数
[image: image7.wmf]2

(1)

1

n

n

n

n

¥

=

-

-

å

的敛散性。
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   解 因为
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，所以函数
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，所以由Leibniz判别法知级数收敛。
3.判别下列级数的敛散性。
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解 （1）考虑加绝对值后的级数
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，所以
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收敛。
故原级数收敛且为绝对收敛。

       （2）考虑加绝对值后的级数
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        因为
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故原级数收敛且为绝对收敛。
（3）因为
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 收敛，则
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收敛，故原级数收敛且为绝对收敛。
        （4） 
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   4.设
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的收敛性，并指出是绝对收敛，还是条件收敛？

     分析 
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是正项级数．由于
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     解 因为
[image: image37.wmf]11

ln(1)~()

n

nn

+®¥

,所以
[image: image38.wmf]11

limln(1)/1

n

nn

®¥

+=

，由于
[image: image39.wmf]1

1

n

n

¥

=

å

为发散的调和级数，故
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   5.设
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,证明数列
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      令
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      所以级数
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       令
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4、 思考题

    1.能由比值审敛法判别收敛性的级数，它是否也能由根值审敛法判别？

    解 凡能由比值审敛法判别收敛性的级数，它也能由根值审敛法来判断，而且根值审敛法较之比值审敛法更有效。
2.若级数
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绝对收敛，且其和等于
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，则任意重排后所得到的级数是否收敛，是否绝对收敛，和为多少？                     解  绝对收敛，和为
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    3.若
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都绝对收敛，那么它们的乘积是否收敛？若收敛，乘积为多少？                                   解  收敛且绝对收敛，和等于
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